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Microeconomia Superior 2
Tema 2: El segundo 6ptimo

Prof. Ramon J. Torregrosa
Universidad de Salamanca

1 Introduccioén

Hasta ahora s6lo hemos tratado con problemas en donde las restricciones que
determinan las asignaciones de bienes son de caracter tecnolégico y de factibili-
dad. Sin embargo otro tipo de restricciones pueden operar en la economia, por
ejemplo, puede que el funcionamiento de los mercados en si requiera absorber
cierta cantidad de recursos, o que algun tipo de redistribucion de la renta se
haga necesaria para que la economia funcione, podemos tener restricciones de
caracter informacional, etcétera. Cuando tenemos que considerar otro tipo de
restricciones més all4 de las meramente tecnoldgicas o de factibilidad decimos
gue nos enfrentamos a un problema de segundo 6ptimo.

Para resolver este tipo de problemas hemos de suponer la existencia de otro
individuo en la economia que llameremos gobierno. Supondremos que su pa-
pel es intervenir en la economia mediante una serie de instrumentos de politica
econémica, en nuestros ejemplos seran impuestos fundamentalmente, y su ob-
jetivo es la maximizacion de bienestar. Por tanto, es necesario formalizar la
nocion de bienestar mediante una funcion.

2 La funcion de bienestar social

Sea una economia con n individuos cuyas preferencias vienen representadas me-
diante funciones de utilidad u; : X ¥ R;8i 2 | = f1;2;::;; ng: Llamaremos fun-
cién de bienestar social (FBS, en adelante) a la funcion W (u) = W (uz; uz;:::; up) que
agrega las utilidades de los individuos en utilidades sociales. Esta funcién sera

el objetivo a maximizar por parte del gobierno. Por tanto, dado un conjunto
factible F sobre los recursos y asignaciones x(t) y una serie de instrumentos t el
objetivo del gobierno sera

mng(u) s.ax(t)2F:

A este programa lo denominaremos el problema del gobierno benefactor.



Generated by Foxit PDF Creator © Foxit Software
http://www.foxitsoftware.com For evaluation only.

2.0.1 Ejemplo: Caracterizacion del primer 6ptimo

En el tema de Equilibrio General vimos que la pareto e..ciencia se podia obtener
resolviendo el siguiente programa

max us(ggs. a)gi(xi) . g'(iZI
Cj(_ Xij) - Wi:

j23 i2l i2l

pPonde C; representa la tecnologia inversa necesaria para producir el bien x; =
i21 Xij a partir de los recursos. Es facil demostrar que el mismo resultado se
consigue resolviendo el problema del gobierno benefactor, esto es
<

max W [ug(X1); Us(X2); 5 Un(Xn)] s. a. Gi( xj) - Wi:
j23 izl izl
En efecto, las 1 £ J condiciones de primer orden del lagrangiano L cuyo
multiplicador es _ son:
eL _ @W Q@u;
Oxij  Ou; Bx;; ' 77
que para, por ejemplo, j = Kk; | se tiene
Oui=@xik _ Ci.
Oui=@xy  C!
Esto es las condiciones de primer éptimo para economias diferenciables. Notese

gue en este caso el gobierno benefactor no ha tenido més restricciones que la
meramente tecnoldgicas lo que implica que se alcanza el primer éptimo.

2.1 Tipologia de la FBS
2.1.1 FBS rawlsiana o maximin

Cuando la utilidad social iguala al valor de la utilidad del individuo con utilidad
mas baja (Rawls. J. 1971. A Theory of Justice), esto es

W (u) = minf ;us; LUz LUnG;

donde si —; = 1;i =1;2;:::n tenemos el habitual caso simétrico.

2.1.2 FBS utilitaria

Cuando cualquier variaciéon en la utilidad de cualquiera de los individuos se
traslada en idénticas variaciones de la utilidad social.

X
W(u) = uj:
i=1
Una generalizacion de esta FBS es la utilitaria generalizada

X
W)= gi(ui):

i=1
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3 Impuestos de Ramsey

En 1927 el profesor Frank Ramsey planted el problema de un gobierno que
tenia que recaudar una cantidad R mediante impuestos distorsionantes ¢qué
tasas ..scales habria de cobrar para maximizar el bienestar social? Sin duda
este es un problema de segundo éptimo dado que aparecen tanto una nueva
restriccién como un conjunto de instrumentos, los impuestos, sobre los cuales
el gobierno benefactor maximiza la FBS. Para resolverlo y explorar sus con-
secuencias tomemos, sin pérdida de generalidad, el caso mas sencillo: una
economia con un agente representativo (la FBS serd simplemente la utilidad
de ese agente) y tres bienes, dos producidos X e Y y el numerario L del cual
estd dotado el consumidor representativo con la cantidad w. Supondremos que
la utilidad de dicho individuo representaivo es cuasilineal en X e Y, esto es
ulx;y; 1) = vy (x) + vy (y) + I: El bien numerario es ademas el insumo primario
de la economia, esto es, los otros dos bienes se producen a partir de él mediante
las tecnologia inversas Cx(X) = cxX y Cy(y) = cyy: Finalmente asumimos que
las industrias son competitivas, lo que implica que cobraran el coste marginal y
que, dada la tecnologia, los bene..cios son nulos. De esta forma el problema que
resuelve el consumidor representativo es

max vy (X) + vy(y) +1s. a. pxX+pyy+1 - m;

siendo X(px); Y(px) la funciones de demanda y V (px; py) la inversa de utilidad.

El gobierno tiene que recaudar la cantidad R mediante impuestos indirectos
sobre los bienes producidos (tx; ty) de modo que px = Cx +1tx; K = X;y; pero bus-
cando la maximizacién del bienestar. Por consiguiente el problema que resuelve
viene dado por

maxV (px; Py) s- a, txX(px) + tyy(py) . R;

cuyas CPO aplicando la identidad de Roy se pueden escribir como

iXP)+. X b = O
YO+ Ye) T = 0
donde , < 0: Tras unas simples operaciones
tx = MX(DX % >0;
ty = MY(py)dd—F;y > 0;
que llamando = = j di) >0 y teniendo en cuenta el concepto de elasticidad
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Figure 1:
de la demanda "'; = j ddpzz Pz obtenemos los impuestos 6ptimos como

“c

t = +——=>0
x 1
“c

y = —=>0
y 1

Esto origina lo que se conoce como la regla de Ramsey: Suponiendo que
Cx = Cx. El impuesto 6ptimo ha de ser mayor sobre aquel bien cuya elasticidad
de la demanda sea menor. Por ejemplo, si

t >t Al <ty

La explicacién de este es que cuanto menos elastica sea la funcion de demanda la
pérdida de excedente neto generada por un impuesto distorsionante sera menor

3.1 Ejercicios

1) Sea una economia con tres bienes: comida, bebida y ocio (que es el numer-
ario). Las preferencias de los individuos de esta economia vienen representadas
por la funcion de utilidad agregada

1 1
b)) =2cj —c®+5bj =b%+1:
u(c; b; 1) C|1OC iy
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La dotacion inicial agregada de tiempo es de 30 unidades por periodo. Las can-
tidades ¢ de comida y b de bebida son producidas por sendas industrias compet-
itivas (a partir de la cantidad 30 j o de trabajo) con costes marginales/medios
constantes iguales a 1 respectivamente. El funcionamiento de las industrias y
los mercados supone un coste ..jo de 2 unidades de numerario por periodo que
son ..nanciadas mediante impuestos a la cantidad sobre el consumo de bebida
y de comida. En este caso determinar los impuestos éptimos (de Ramsey) para
ambos bienes producidos. ¢Cual de los dos bienes tendrd una tasa impositiva
Optima mayor?, ;de qué depende esta diferencia?.

2) Sea una economia con tres mercancias (X;y;z) donde x representa el ocio
(numerario), z es una mercancia producida competitivamente con rendimientos
constantes al precio q(=CMg) e y es una mercancia producida por el sector
publico mediante la funcién de costes

Cy)=k+cy:y=>0;C(0)=0:

La funcidn de utilidad (bienestar) del consumidor representativo es

u(X,y,Z) :X+_|ny+°|n2,_>0,° >0;_+o <w

Halle:

a) El equilibrio "precio igual a coste medio™.

b) EIl equilibrio con impuestos al trabajo y a la mercancia producida por
la industria que permiten ..nanciar el coste ..jo de la mercancia producida por
el sector publico para cobrarla a su coste marginal ;Para qué valores de los
impuestos este equilibrio se iguala al de "precio igual a coste medio"?

¢) Hallar los impuestos de Ramsey para el equilibrio anterior y comentar el
resultado en relacion al equilibrio "precio igual a coste medio™.

2) Sea una economia con dos bienes, ocio (y) y PNB(X), donde las preferen-
cias de la colectividad vienen representadas por la funcion de utilidad u(x;y) =
xy; la dotacion inicial de tiempo (destinado para consumir como ocio 0 para
producir el PNB) es de 2 unidades y el coste de produccién del PNB es C(x) =
k +x;0 <k <1 Halle:

a) la asignacion e..ciente en el sentido de Pareto y el bienestar que genera

b) el equilibrio precio igual a coste medio y el bienestar que genera

¢) demuestre que el equilibrio con un impuesto sobre la renta equivale al
equilibrio precio igual a coste medio.



